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علوم جذع مشتركملخصي وقواعدي في الریاضیات لمستوى 
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الحدودیاتملخص درس 
I.:تقدیم حدودیة  و تساوي حدودیتین
)التعبیر:1:  مثال فأمثلة و تعاری)1 ) 3 21 12

2 3
P x x x x= - + -

31ویسمى  حدودیة 
2

x3یسمى حد الحدودیة من الدرجة    .

22x-2یسمى حد الحدودیة من الدرجة.

x 1.    1یسمى حد الحدودیة من الدرجة
3

0یسمى حد الحدودیة من الدرجة -

31الحد الأكبر درجة ھو
2

x 0یسمى درجة الحدودیة و نكتب 3, العدد 3d P =

axكل حدودیة من الدرجة الأولى تسمى حدانیة و تكتب على شكل::2مثال  b+
aحیث *Î¡.

2التعبیر:3مثال  2 5x x+ .xلیس بحدودیة لأنھا تحتوي على+
)الحدودیة::4مثال  ) 4 33 7 3P x x x x= + - .4درجتھا+

ھو معامل 0, 3ھو معامل الحد من الدرجة 1. 4ھو معامل الحد من الدرجة 3
.2الحد من الدرجة 

.0ھو معامل الحد من الدرجة 3, 1ھو معامل الحد من الدرجة -7

)نرمز عادة لحدودیة بأحد الرموز:   )P xأو( )Q xأو( )R xأو( )S x
)نعتبر الحدودیة: ) 2 3 44 3P x x x x x= - + + +.

)یمكن كتابة الحدودیة )P x:على شكل:

( ) 4 3 24 3P x x x x x= - + + +

)نقول إننا رتبنا  )P x التزایدیة.تبعا للقوى

الحدودیة المنعدمة ھي حدودیة جمیع معاملاتھا تساوي صفرا. ملحوظة: 
)أي  ) 0P x .والحدودیة المنعدمة لیست لھا درجة.¡منxلكل =

تكون حدودیتان متساویتین اذا و فقط اذا كانت تساوي حدودیتین:خاصیة: )2
لھما نفس الدرجة و كانت معاملات الحدود من نفس الدرجة متساویة.

II.ب حدودیتین:جمع و ضر
)مجموع حدودیتین:1خاصیة  )P xو( )Q xھو حدودیة نرمز لھا بالرمز

( ) ( )P x Q x+.

)لتكن: 2خاصیة  )P xو( )Q x:حدودیتین غیر منعدمتین. لدینا

( )0 0 0d P Q d P d Q+ £ )في حالة+ ) ( )P x Q x+.حدودیة غیر منعدمة

)جذاء حدودیتین:3خاصیة  )P xو( )Q xھو حدودیة نرمز لھا بالرمز

( ) ( )P x Q x´.لدینا:و( ) ( )( ) ( ) ( )0 0 0d P x Q x d P x d Q x´ = +

III.القسمة الاقلیدیة لحدودیة علىx a-:
)لتكن تعریف:جذر حدودیة: )1 )P xحدودیة وa.عددا حقیقیا

)جذر للحدودیةaنقول أن )P x:إذا كان( ) 0P a =  .

aیسمى أیضا صفرا للحدودیة( )P x.

)نعتبر الحدودیة:مثال )P x:بحیث( ) 22 1P x x x= - -

)جذر للحدودیة1بین  أن  )P x : وتأكد أن( ) ( )( )1 2 1P x x x= - +

)الجواب :  ) 21 2 1 01 1P = ´ - - )جذر للحدودیة1اذن = )P x
( )( ) ( )21 2 1 2 2 1 2 1x x x x x x x x P x- + = ´ + - - = - - =

)اذن  ) ( )( )1 2 1P x x x= - )ونقول + )P x1تقبل القسمة علىx-
xقابلیة القسمة على)2 a-:

)لتكنتعریف: )P xحدودیة درجتھاn1حیثn عددا حقیقیا.aو³

( )P xتقبل القسمة علىx a-إذا وجدت حدودیة( )Q x 1درجتھاn -

)بحیث: ) ( ) ( )P x x Q xa= -

)لتكن خاصیة: )P xحدودیة درجتھاn1حیثn عددا حقیقیا.aو ³

( )P xتقبل القسمة علىx a- إذا و فقط إذا كانaجذرا للحدودیة( )P x.

)نعتبر الحدودیةمثال: )P x:بحیث( ) 3 23 2 6P x x x x= + - -

)جذر للحدودیة- 3بین  أن )1 )P x

)حدد حدودیة)2 )Q x:بحیث( ) ( ) ( )3P x x Q x= +

)لأنجذر للحدودیة:-3) 1الجواب : )3 0P - =

)إذن) 2 )P x3تقبل القسمة علىx ), و منھ توجد حدودیة+ )Q x:بحیث

( ) ( ) ( )3P x x Q x= )لدینا+ )P x و 3درجتھا.( ) 3R x x= 1درجتھا +

)إذن  )Q x و بالتالي2درجتھا( )Q x:تكتب على شكل

( ) 2Q x ax bx c= + +( )0a ¹

)تحدید )Q x لدینا::1:الطریقة( ) 3 23 2 6P x x x x= + - -

( ) ( )( )23P x x ax bx c= + + +

)یعني أن:     ) ( )3 2 23 2 6 3x x x x ax bx c+ - - = + + +

( ) ( )3 23 3 3ax b a x c b x c= + + + + +
3 2 23 3 3ax bx cx ax bx c= + + + + +
1aحسب خاصیة تساوي حدودیتین لدینا: 3و = 3b a+ و =

3 2c b+ = 3و - 6c = -
1aیعني أن: 0bو= 2cو = = )اذن:- ) 2 2Q x x= -.

)القسمة الاقلیدیة::2الطریقة  )( )23 2x x= + -

)و منھ ) 2 2Q x x= -
الاقلیدیة:مراحل انجاز القسمة

تمكننا من تعمیل حدودیةملاحظة :القسمة الاقلیدیة 
( ) ( )( )3 2 23 2 6 3 2P x x x x x x= + - - = + -

( ) 3 23 2 6P x x x x= + - -


